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                    a)
b)
c)
d)
e)
a)
125°
110°
120°
100°
135°
187. UFPB
Dividindo uma circunferência qualquer em exatamente
trezentos arcos iguais, considere, como um trento,
a medida do ângulo central correspondente a um
desses arcos.
b)
183.
Calcule x em cada ﬁgura:
Prof. Dirceu Rocha
182.
Nas ﬁguras, calcule o valor de x.
186. FGV-SP
A medida do ângulo ADC inscrito na circunferência
de centro O é:
Matemática
Capítulo 4
Sendo AB um diâmetro e V um ponto, da circunferên B inscrito tem,
cia acima, distinto de A e B, o ângulo AV
como medida, em trentos:
a) 25
d) 100
b) 50
e) 125
c) 75
a)
188.
Na circunferência de centro O da ﬁgura, o menor arco
com extremidades A e D mede 110°. Calcule x e y.
b)
184. UFV-MG
Qual é o valor do ângulo α na ﬁgura?
a)
b)
c)
d)
e)
55°
65°
35°
110°
130°
189. UFPE
Na ﬁgura abaixo, o triângulo ABC está inscrito na
circunferência de centro em O, e AB é um diâmetro.
Indique o valor do ângulo α, em graus.
185. UFES
Na ﬁgura, a medida de α em graus é:
a)
b)
c)
d)
e)
50
52
54
56
58
Geometria Plana 1
190.
Que representa o ponto I para o triângulo ABC?
191.
Na ﬁgura abaixo, AB = 18 cm é o diâmetro da circunferência de centro M.
196.
ABCDE é um pentágono regular, determine x.
197. Cesgranrio-RJ
Em um círculo de raio 5 está inscrito um quadrilátero
D e
ABCD. Sobre a soma dos ângulos opostos B A

BC D, podemos afirmar que vale:
a) 5 · 180°
d) 180°
b) 3 · 180°
e) 90°
c) 2 · 180°
198. Mackenzie-SP
O quadrilátero ABCD da ﬁgura é inscritível. O valor
de x é:
a) Sendo C um ponto da circunferência distinto de A
 A é reto.
e B, mostre que o ângulo BC
b) N é um ponto médio do lado AC. Calcule a medida
do segmento PM.
192.
Na ﬁgura abaixo, o triângulo ABC é retângulo em A, e
 B mede 20°.
o ângulo AC
Determine a medida do ângulo agudo formado pela
mediana AM e a altura AH do triângulo.
193. UEM-PR
Considere ABC um triângulo inscrito em uma semicircunferência de diâmetro BC cuja medida do ângulo C é
20°. Determine a medida, em graus, do ângulo formado
pela altura e pela mediana relativas à hipotenusa.
194.
Na ﬁgura abaixo, calcule o valor de x.
a)
b)
c)
d)
e)
36°
48°
50°
52°
54°
199.
 D = 40°
 = 58°, AB
Num quadrilátero ABCD, temos A
 = 122°.
eC
Calcule a medida do ângulo ACD.
200.
Sejam P, Q e R pontos de uma circunferência de centro
O, tais que P e Q estão no mesmo lado de um diâmetro
que passa por R.
 Q = 80°, calcule o
 P = 20° e RO
Sabendo que OR

ângulo PQ O.
201. UFRR
Na ﬁgura, a reta TA é tangente à circunferência de
B é
centro O no ponto A, e a medida do ângulo TA
40°.
195.

Na ﬁgura abaixo, calcule a medida dos arcos AMB
.
e CND
2
Sabendo que o triângulo ABC é isósceles de base AB,
 C é igual a:
a medida em graus do ângulo BA
a) 30
b) 45
c) 55
d) 70
e) 85
Curso Oficina - Preparatório às Escolas Militares e Vestibulares.
202. UFES
Na figura, os segmentos de reta AP e DP são
tangentes à circunferência, o arco ABC mede 110
graus e o ângulo CAD mede 45 graus. A medida,
em graus, do ângulo APD é:
a)
b)
c)
d)
e)
15
20
25
30
35
203.
Na figura, determine a medida do ângulo α, sabendo
 mede 100° e que a corda CD mede
que o arco AB
R, sendo R o raio do círculo.
206.
Na ﬁgura, α = 20° e PA têm a mesma medida do raio
da circunferência de centro O. Calcule x.
207. Unicamp-SP
Na ﬁgura abaixo, temos uma circunferência de centro O e
raio r. Sabendo que o segmento BC mede r, prove que a
 P.
 P é 1/3 da medida do ângulo AO
medida do ângulo AB
208.
Sendo O1 e O2 os centros das circunferências da
ﬁgura, calcule x.
204. Unifor-CE
O. Por um
Seja uma circunferência λ de centro

ponto
P traçam-se uma tangente PT e uma secante

PS , que contém o ponto O, como mostra a ﬁgura
seguinte.
209. Vunesp
Em um quadrilátero ABCD tem-se AB = AC = AD, conforme
a ﬁgura abaixo. Sabe-se que o ângulo BAC mede 20°.
Então o ângulo BDC mede:
Se U ∈ PS, a medida θ, do ângulo assinalado, é:
a) 85°
b) 75° 30’
c) 65°
d) 57° 30’
e) 45°
205. Unifei-MG
Considere a semicircunferência de centro O da ﬁgura
abaixo e a reta r, tangente a esta semicircunferência
pelo ponto A.
a)
b)
c)
d)
e)
5°
10°
15°
20°
40°
210.
Na ﬁgura, a reta PQ toca em N o círculo que passa
por L, M e N. A reta LM corta a reta PQ em R. Se
LM = LN e a medida do ângulo PNL é α, α > 60°, quanto
mede o ângulo LRP?
a) 3α – 180°
b) 180° – 2α
c) 180° – α
d) 90° – α / 2
e) α
As relações entre os ângulos α, β e θ são:

Obs.: Use o fato de que 90° =
rad.
2

a) α = β e θ .
2

 
b) β =
eθ= .
2
2

c) θ = + β e α = 3θ.
4
d) β = 2θ e α = β – θ.
Geometria Plana 3
211.
As extremidades da hipotenusa de um esquadro,
apoiado em um plano, se deslocam em duas semi-retas
perpendiculares. A trajetória descrita pelo vértice A do
ângulo reto do esquadro é:
213.
As circunferências da ﬁgura são tangentes externamente. Se a distância entre os centros é 28 cm e a
diferença entre os raios é 8 cm, determine os raios.
214.
Duas circunferências são tangentes internamente e a
soma dos raios é 30 cm. Se a distância entre os centros
é 6 cm, determine os raios.
a) uma circunferência.
b) um arco de circunferência com medida menor
que 180°.
c) um arco de parábola.
d) um segmento de reta paralelo a Oy.
e) um segmento de reta que pertence a uma semireta que forma com Oy um ângulo congruente a
um dos ângulos do esquadro.
212.
Joãozinho estava subindo em uma escada apoiada em
uma parede. Quando os seus dois pés estavam no meio
da escada, esta começou a escorregar, de modo que a
extremidade superior descreve uma trajetória vertical até
atingir o chão. Se os pés de Joãozinho mantiveram-se
ﬁrmes no degrau do meio, indique a trajetória descrita
pelos seus pés enquanto a escada escorregava.
a)
d)
b)
e)
215.
Considere duas circunferências de centros A e B com
raios R e r (R > r), respectivamente. Sendo AB = R + r,
quantas circunferências distintas, com raio R, são tangentes simultaneamente às duas circunferências dadas?
216. UEMS
As circunferências C1 e C2 estão contidas no plano .
Seus raios são 1 e 2, respectivamente, e a distância
entre seus centros é 3. Quantas são as retas de  que
tangenciam C1 e C2?
a) Inﬁnitas
d) 1
b) 3
e) 0
c) 2
217.
A distância entre os centros de duas circunferências
tangentes internamente é 5 cm. Se a soma dos raios
é 11 cm, determine os raios.
218.
Duas circunferências tangentes externamente têm
raios r = 2 cm e R = 3 cm.
Calcule o menor raio de uma terceira circunferência,
sabendo que as duas primeiras são tangentes internamente à terceira.
219.
Considere duas circunferências de raios r = 4 cm e
R = 6 cm, com centros distantes 12 cm. Calcule o
raio da menor circunferência tangente externamente
às duas circunferências dadas.
c)
4
220.
Na ﬁgura o ponto Q enxerga AB sob ângulo de 50°.
Determine o(s) ponto(s) de AP que enxerga(m) AB
sob um ângulo:
Curso Oficina - Preparatório às Escolas Militares e Vestibulares.
GABARITO
a) igual a 50°;
b) menor que 50°;
c) maior que 50°.

c) Os pontos de AP que não
pertencem a AP, pois são
os pontos externos à circunferência.
182. a) 35°
b) 10°
183. a) 50°
221.
Na figura os pontos P e Q representam as traves
do gol de um campo de futebol. Entre os pontos A,
B, C, D e E, qual é o que enxerga o gol sob maior
ângulo?
a)
b)
c)
d)
e)
A
B
C
D
E
222.
Sejam λ1 e λ2 duas circunferências coplanares e com
raios iguais. Seja N a quantidade de tangentes comuns
às duas circunferências. Então, o único valor que N
não pode assumir é:
a) 1
d) 4
b) 2
e) ∞
c) 3
223. Vunesp
Paulo fabricou uma bicicleta, tendo rodas de tamanhos
distintos, com o raio da roda maior (dianteira) medindo
3 dm, o raio da roda menor medindo 2 dm e a distância
entre os centros A e B das rodas sendo 7 dm. As rodas
da bicicleta, ao serem apoiadas no solo horizontal,
podem ser representadas no plano (desprezando-se
os pneus) como duas circunferências, de centros A e
B, que tangenciam a reta r nos pontos P e Q, como
indicado na ﬁgura.
b) 50°
184. A
185. E
186. A
187. C
188. x = 35°, y = 20°
189. 37°
221. A
223. a)
b)
222. A

13
PQ = 4 3dm e sen BPQ =
13
(
)
α = 90° e n = 120 voltas
190. I é ortocentro do ∆ABC.
 A tem extre191. a) O ângulo BC
midade no diâmetro AB da
circunferêcia.
 A = 180 = 90°
∴ BC
2
b) 3 cm
192. 50°
193. 50°
194. 45°
195. Respectivamente, 80° e 20°.
196. 72°
197. D
198. D
199. 40°
200. 60°
201. D
202. B
203. 80°
204. D
205. B
206. 30°
 P = y.
 P = x e AO
207. Sejam: AB

5 5y=33x.
Queremos provar que
5 2
2
Então:


8 8  3  8 5
2
1. ∆BOC é isósceles. Temos C
 B = CB
O = x
O

2. AO P = Y é ângulo central.
 =y
Temos AP
 B = x é ângulo central.
3. CO
 =x
Temos CD

4. CBD = é ângulo externo.
yx
2
Logo, 2x = y – x e y = 3x.
Temos x =
a) Determine a distância entre os pontos de tangência

P e Q e o valor do seno do ângulo BPQ .
b) Quando a bicicleta avança, supondo que não haja
deslizamento, se os raios da roda maior descrevem
um ângulo de 60°, determine a medida, em graus,
do ângulo descrito pelos raios da roda menor.
Calcule, também, quantas voltas terá dado a roda
menor quando a maior tiver rodado 80 voltas.
208. 19°
209. B
211. E
212. C
210. A
213. 18 cm e 10 cm
214. 18 cm e 12 cm
215. Existem três circunferências
de raio R tangentes às duas
circunferências dadas.
216. B
217. 8 cm e 3 cm
218. 5 cm
219. 1 cm
220. a) O ponto P, pois ele pertence
à circunferência.
b) Os pontos de AP exceto
A e P, pois são os pontos
internos à circunferência.
Geometria Plana 5
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